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Esercizi svolti sui limiti - Classe 3“A Classico
7— 7— 5
Esercizio 1. Calcolare lim . Soluzione. Risulta: lim T2 400 .
r—2t T — z—2+ T — 2 0+
2 2
Esercizio 2. Calcolare lim z+5 . Soluzione. Risulta: lim z+5 = 6 = -0 .
z—1t 3 —3x z—1+ 3—3x 0~
1-2 1-2 -5
Esercizio 3. Calcolare lim r Soluzione. Risulta: lim Rl —00 .
r—3" 9 — 1‘2 rx—3~ 9 — 1‘2 0+
x — 2 x — 2 —6
Esercizio 4. Calcolare lim . Soluzione. Risulta: lim =— =400.
z——2- 32 +6 z—-2- 3x+6 0-
7—3 7T—3 22
Esercizio 5. Calcolare xl}g* %f;; . Soluzione. Risulta: zilrj}r,— 2577; =5= ="
5—3 5—3 -1
Esercizio 6. Calcolare lim —>— > . Soluzione. Risulta: lim —> °% — = _ 400 .
r—2t 1'2*6554’8 r—2t 1'2*61'4’8 0—
822 —x—5 8z —xz—-5 70
Esercizio 7. Calcolare lim % . Soluzione. Risulta: lim % = — =400 .
z——3*1 (gg —+ 3) z——3%1 (gg + 3) 0+
2 2 -3
Esercizio 8. Calcolare lim Lg . Soluzione. Risulta: lim Lg =5 =-0.
a——5t (22 1 10) e—=5* (22 4+10)" 0
1-— 0
Esercizio 9. Calcolare lim1 ﬁ . Soluzione. Il limite si presenta nella forma o ; fattorizzando il denominatore
si ha: ) ) ) ) )
lim 7 = lim —(@—1) = lim —le—1) =lim —— = — =,
e—1 22 —4x+3 2-1(x—1)(z—-3) 21 (z—)(z—3) a+-1(x—3) -2 2
22 —4 0
Esercizio 10. Calcolare lim ———— . Soluzione. Il limite si presenta nella forma — ; fattorizzando il
z——2+ 22+ 41 +4 0

numeratore ed il denominatore si ha:

22 —4 ) (x —2)(z+2) (x — 2)(z42) ) r—2 4

li - =1 -~ 7 ‘- 1 - /=~ ‘— ] = — = — .
sopt 22+ 4T+ A oozt (x+2)(x+2) o ¥ (x +2)(xA+2] sopr 2 0+ >
.. 10z —a2®—-25 . o 0 . :
Esercizio 11. Calcolare lim —————— . Soluzione. Il limite si presenta nella forma — ; fattorizzando il
z—5 x2—T7x+10 0

numeratore ed il denominatore si ha:
—(z—5)(z — 5) . —(x=5) 0

iy 0z—2?-25 . —@=5)@-5) . —=5@-5) . —(@@-5 _0_,

a5 12 —Tox+10 255 (z—-5)(r—2) 255 (z—5)(rx—2) =25 x—2 3

vr+9—-3
4z

Esercizio 12. Calcolare lim

z—0

e denominatore per vz + 9+ 3 si ha:

I vr+9—-3 I vVr+9—-3 Vx+9+3 I z+9-9
m —— = 1Im =

. = 11m
z—0 4x z—0 4x vVer+9+3 =z—04zx (\/x +9+ 3)
Z 1 1 1

lim ———-———— = lim — .

=044 (Ve +9+3) +-04(Va+9+3) 4-(V9+3) 24
Esercizio 13. Calcolare lim S Vo8

r—2 22 — 31+ 2
e denominatore per 5+ /9 + 8 si ha:

g 3-VOF8T . 5-VOF8x 5+VOF8x 25— (9 +8)
a—2 22 —32+2 a-2 22 -3z4+2 5+9+82z o2 (22 -32+2)- (5+9+82)

0
. Soluzione. Il limite si presenta nella forma 0 ; moltiplicando numeratore

0
. Soluzione. Il limite si presenta nella forma 0 ; moltiplicando numeratore




16 -8
lim * ; fattorizzando al denominatore (22 — 3 + 2) si ha:

v=2 (22 =32 +2)- (5+ V9 + 32
lim 82— 2) = lim —8(r—7) =
=2 (z—2)-(z—1)- (5+v/9+82) 2-2(x—27 (x—1)-(5+9+82)
. -8 -8 4
MG ) (518 @ 1) (61T 5

2 1-—+v3 1 0
Esercizio 14. Calcolare lim V2o + v3z 4 . Soluzione. Il limite si presenta nella forma 0 ; moltiplicando

=0 /22 + 16 —2x + 4
numeratore e denominatore per (v2z +1+ 3z +1)- (Va2 + 16 + 2z +4) si ottiene:

- V2o +1-V3az+1 V2zx+1+V3x+1 Va?+16+2Ve+4
e—0 /22 +16 -2z +4 V2z+1+V3xz+1 Va2 +16+2V/z+14

i (2x+1—(3:c+1))~(\/12+16+2\/x+4)71_ —r- (Va2 +16+2Ve+4)
:chO(12+16—4(:c+4))~(\/2:c+1+\/3x+1)7x1~rr10(12—4x)~(\/2x+1+\/3x+1)7
—#- (Va2 + 16+ 2z +4) , ~ (Va2 +16+2Ve+4) —(4+4)

lim = lim

z—0 (m¢—4¢)(\/2$+1+\/3l‘+1) z—0 (m—4)-(\/2m+1+\/3x+1) N (*4)(1+1) =

/72 — 1 0 1
Esercizio 15. Calcolare lim . Soluzione. Il limite si presenta nella forma — ; moltiplicando per Vot
o1t VT —1 0 Vr+1
si ottiene:
VaZ —1 1 Vaz —1- 1 Z_
i Y& oL Vel Ve VoD gy ()2 (VT +1) =
r—1+ x—1 \/E —+ 1 r—1t x—1 r—1t (l‘ — 1
) (r—T)(x+1) L z+1 _ _
ey Vel = i o (Ve D) = o2 = oo
4 3 2
S5x°—3 -6
Esercizio 16. Calcolare lirf Tt 235 3 x+4g z . Soluzione. 11 limite si presenta nella forma indeterminata
z—+00 T —x
m . . . 4 3 .
— ; mettiamo in evidenza z* al numeratore e x° al denominatore:
00
5 3 1 6 5 3 1 6
B Rt I e l+=—- S+ ——
. r x x . r x| 3 gl 1
lim = lim «x- =400 - =400
r—+00 3 1 5 T—+00 2 i + 3 2
v\ 2=t 3 23
{yld 345 3 _ 2 2
Esercizio 17. Calcolare lim V8z i . Soluzione. Il limite si presenta nella forma indetermi-
o T——00 Sat—a24+x—5
nata — ; mettiamo in evidenza x'* dentro il radicale al numeratore e z* al denominatore:
00
4 (g3 St -mtom ; 3 1 1 2
112 x14 |z[" - 8_E+ﬁ_ﬁ+ﬁ
lim = lim 1 1 3 =
T——00 T——00
3 3 1 1 2
. s VO T wtan T gm NE
lim —z°- = —(~00)? = = +o0
P oo 1 1 5 5
retE s



522 —4x—2 3
Esercizio 18. Calcolare lim v z Vot Soluzione. 1l limite si presenta nella forma indeterminata E;
00

T—+400 222 —x+\/x
mettiamo in evidenza z2 al numeratore e al denominatore:

72 5fé,i+i

y 5a?—dx—2T+3 5 x  x/r 2
im = lim = :
s—too 22—z 4\ potes :c2~<2l . ) o ZZ-<2E+ 1 > 2
/T

Esercizio 19. Calcolare lim /22 + 22 — 3—=x . Soluzione. Il limite si presenta nella forma indeterminata oo —oo;

xT— 400

o V2 +2x—-3+zx
moltiplichiamo per :
V2 +2x—-3+zx

Va2 +2z2 -3 2422 —-3—22
lim (\/302—1—230—3—30)- e T lim = toT T
z—+o0 Vaz +2x—3+x et Va2 420 -3+

P O o (2-2)

lim = lim
g—+oo /g2 420 -3+ Tt 2 3 T—+o0 2 3
(1+———)+$ || - I+-——=5+=
) x
3 3
B ) Y (o2
lim — —
z—+00 2 3 z—+00 2 3 1+1
x - 1+;—F+$ % 1+5_F+1

Esercizio 20. Calcolare 1ir4r_1 Vbx2+4x—T7— 3z . Soluzione. Il limite si presenta nella forma indeterminata
Tr— 100

Vhr2+4x—7+3x

400 — 00 ; possiamo procedere come visto nell’esercizio precedente moltiplicando per .
Vhr2+4x—-T7+3x

In questo

esercizio, pero, & possibile seguire un altro metodo: mettendo in evidenza z? dentro il radicale risulta

4 / 4
lim V522 +42x—-7—-3z= lim \/ <5+—l)3x lim |z - 5+—71273x:
r—+00 T—+00 x? rz—+00 x x
4 7 4 7
lim z-1/5+-———3z= lim x-<\/5+———2—3>:—i—oo-(\/g—S):—oo.
r—400 x x r—400 x x

Esercizio 21. Calcolare lim +/x2+4x —T7—3x . Soluzione. Poiché lim 2244 —7=+00 e lim —-3z=
T——00 T——00 T——00

400, si ha che lim 22 +4x—7—3x=+00.

rT——00

Esercizio 22. Calcolare lim . Soluzione. Al denominatore si presenta una forma di indeterminazione
=00 g 4/ :C2

_ 2 2
del tipo —oo + oo ; moltiplichiamo per w :
T —Va2+2
1 r—vVaz+2 T —Vx?+2 . T —Vr2+2
lim lim ———b——— = lim ————— =
eo00 g 4 Va2 12 x— Va2 +2 w00 22— (22 +2) oo -2
2
2 2
T — x2(1+§) — x| /1+ = z—(—2) 4 /14+ =
. \/ T . 2
lim = lim = lim —
T——00 xr— —00 xr——00 -2
\/1+F . L+ \/ 141
hm lim z- — =+400.



